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Danilo Lemos Batista

Apresentação 

Quando se pensa em um recurso didático no contexto da graduação, as histórias
em quadrinhos raramente são consideradas uma opção. Na área da
Matemática, principalmente! Como leitor de HQ’s desde a adolescência e
apaixonado por esse tipo de narrativa (e suas aplicações nos contextos
educacionais), eu sei que um dos motivos para que isso aconteça é a falta de
boas produções na área, aliado à percepção errônea de que “gibi é coisa de
criança” e não tem valor formativo. Pois, o que você tem nas mãos é uma obra
feita para quebrar esse paradigma. E ela faz isso muito bem! Quem diria que a
aventura de estar na graduação, quando a gente conhece um universo novo de
saberes e relações (no universo da Matemática e no pessoal…), poderia inspirar
um produto que harmoniza tão bem o “rigor” de um tema tão importante na
formação de estudantes de licenciatura em Matemática aos “dramas” da vida
universitária. 
Só há uma forma de você descobrir como Thaís e Lenira fizeram isso aqui...…

Boa leitura!
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Prólogo
O encontro



Thais Dantas 

UNIMA: UNIVERSIDADE MATEMÁTICA 

PRIMEIRO DIA DE AULA...
AFFF! ESTOU TOTAL-
MENTE DESANIMADO,
QUERIA ESTAR EM 
CASA!

MAS SE EU TENHO
QUE FAZER ISSO,
ENTÃO É MELHOR

FAZER LOGO.

NOSSA!
COMO O

CAMPUS DA
UNIMA* É
BONITO! MELHOR EU IR LOGO,

PARA NÃO 
PERDER O 
ACOLHIMEN-
TO.

Thais Dantas 

Thais Dantas 

Thais Dantas 

Thais Dantas 

Universidade Matemática,  12:50 
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A UNIMA é uma
instituição séria e

que forma diversos
profissionais todos
os semestres. como

eu sou o reitor...

...sou suspeito
para falar do

ensino da
instituição,
então nós

convidamos uma
veterana para
falar sobre o

curso.

Oi! Hoje eu Quero
compartilhar minha
experiência na unima.
sempre gostei de
matemática e estar
aqui é realização 
de um sonho!

Os docentes daqui
são ótimos. Espero
que vocês gostem e

aproveitem cada
segundo aqui. Sejam

Bem-vindos!

Com licença,
Dalila, não é?
Você poderia
me dizer onde

fica a sala
13g?

Quero LHES 
apresentar a 
aluna Dalila 
Soares do 5°

período!

Depois do acolhimento
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Muito
obrigado!

Vou te ajudar
a aprender e
gostar da

matemática,
pode contar

comigo!

Ele é
professor e
quer que eu

siga seus
passos.

Thais Dantas 

Isso, a
sala fica...
espera aí,

você é
calouro?

Isso!  É meu
primeiro
dia! Meu
nome é
Alex!

Então é
melhor eu
te levar, o
campus é
grande.

Alex, por que você
escolheu fazer
matemática?

Mas eu não tenho 
interesse pela 

matemática... Eu 
acho que eu não 

consigo aprender 
nada relacionado 

a ELA. 

Não se
preocupe

...

Isso é meio
chato de
explicar...
Estou aqui

por causa do
meu pai.

Thais Dantas 

Mas como
eu vou
fazer
isso?
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Onde foi que eu
fui me meter!?

Afff!!

Eu e minha mania
de tentar ajudar

todo mundo,
principalmente

quando se fala
em matemática. 

Ei, está
muito
tarde!

E agora, o que
posso fazer?

preciso de uma
luz!

Cuidado Lila!
você

derrubou os
seus óculos,

eles vão
quebrar...

Então, se EU 
criar algo que 
estimule  um
 aluno, isso 

pode aumentar 
SUA 

compreensão 
do conteúdo?   

Eureka!

bem, eu não sei
uma resposta
certa, mas eu
acho que a

pessoa aprende
mais praticando e

aplicando o
assunto no
cotidiano!

Mana,
 como eu posso
fazer para uma

pessoa
aprender

matemática?

Tempo depois, no quarto da Dalila 

9



1Capítulo
Algo não tão fundamental



NOSSA! AS
FÉRIAS

PASSARAM
RÁPIDO!

NEM ME 
FALE! AINDA

NÃO ACREDITO
QUE  PASSEI
EM CÁLCULO!

É MESMO, SEM
A DALILA, EU
ACHO QUE EU

NÃO IA
PASSAR!

vOCÊ VIU
QUE ELA
VAI SER A
NOSSA

MONITORA
?

sÉRIO?
a DISCIPLINA DE

“mATEMÁTICA DO
ENSINO FUNDAMENTAL”

PARECE FÁCIL.

sIM! ESTOU
ANSIOSA

PRA AULA.

vEJA! EU SOUBE
QUE AQUELA
MOÇA VAI SE

FORMAR nEStE
PERIODO!

Um período depois, refeitório da unima
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Não é dela que
eu estou

falando, gênio.
é a moça ao

lado!

Me
disseram

que o
nome
dela é

Thabata.

Ela
também já

fez
engenharia
mecânica!

Nossa!

Alex sendo
o “Alex” de

sempre!

Então eu
acho que
vou lá me

apresentar!

Erick, aquela
é a Dalila, ela

está no 6°
período!
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trimmmmmmmmmmmm!!!!

dalila!
alex! Eu quero te

apresentar para uma
pessoa muito especial.

Esta é a Thabata!

A minha
irmã mais

velha!

Pode me
chamar de

Thabby!
Então você é 

o famoso
.    Alex!

Prazer em
conhecê-la,

thabby!

Xiii! o sinal tocou,
melhor eu ir para a

aula de variáveis
complexas!

até mais
tarde,

pessoal!

Dalila, eu 
também 

tenho que 
ir para A

  aula!

eu vou com
você, a

professora
eloá me

chamou para
falar com a

turma.

13



Isso mesmo! Por
isso que estou

aqui, para
incentivar vocês

e auxiliar nos
estudos e na
resolução de

questões!

relação de equivalência
Axiomas de Peano
divisibilidade e algoritmo
da divisão

Boa tarde, 
turma!

Sejam bem
vindos  a
esse novo
semestre. 

eu sou a
professora

eloá!

Sei que muitos de
vocês pensam

que a disciplina é
bem simples, só

pelo nome.

Mas nada é o que
parece ser. nós
vamos estudar
assuntos que

muitos de vocês
nunca ouviram

falar!

Matemática do Ensino Fundamental
Ementa:

 Por isso o
auxílio de um

monitor é bastante
importante. Para a
nossa disciplina, a

monitora é a 
Dalila!

14



Vamos começar! 
Só vou explicar Os critérios 
até o número 10

 DIVISIBILIDADE POR 2
Um número só é divisível por 2 quando for par, ou
seja, se terminar com: 0, 2, 4, 6, 8.

  Ex.: 502 - é divisível por 2, porque o
algarismo das unidades é Par.

   503 - não é divisível por 2, pois o
algarismo das unidades não é par.     

sala de monitoria, um mês depois dalila!
preciso da
sua ajuda!

Alex, o que foi
que aconteceu?
está com dúvida

na atividade?

Na verdade, eu
estou com

dificuldade no
trabalho sobre
divisibilidade e
algoritmo da

divisão!

Deixe-me adivinhar!
você pensou que a

profª eloá estava se
referindo aos
critérios de

divisibilidade. depois
comparou com o

trabalho da amanda
e viu que era
diferente?

exatamente
isso, você

leu a minha
mente!

Alex, a matemática que
nós conhecemos no

ensino fundamental é
adaptada ao ano

escolar do aluno. Então,
tem muitas coisas que a 

gente não conhece!

 a divisibilidade que
nós conhecemos

muitas vezes só são
os critérios de

divisibilidade. Vamos
revisá-los!
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DIVISIBILIDADE POR 3
Um número é divisível por 3 quando a soma
dos valores absolutos de seus algarısmos
for um número múltiplo de 3.

   Ex.: 249→é divisível por 3, pois 15
(2+4+9 = 15) é divisível por 3;

    283→náo é divisível por 3, pois 13
(2+8+3 = 13) não é divisível por 3.

DIVISIBILIDADE POR 4
Um número é divisível por 4 quando o
número formado pelos seus dois últimos
algarismos da direita (os algarismos das
unidades e das dezenas) for um número
divisível por 4, ou for dois zeros.

Ex.: 3640 - é divisível por 4, Pois termina em
40, que é múltiplo de 4;
   3600 - é divisível por 4, pois termina em

dois zeros;
    3601 - não é divisível por 4, Pois não recai
em nenhum dos dois casos previstos de
divisibilidade por 4.

Existem muitos
casos de

divisibilidade.
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DIVISIBILIDADE POR 5 
Um número é divisível por 5 se o
algarismo das unidades for 0 (zero) ou
5.
Ex.: 75 - é divisível por 5, pois termina em
cinco;

  30 - é divisível por 5, pois termina em
zero.

DIVISIBIlidade por 6
Um número é divisível por 6 quando for
divisível simultaneamente por 2 e por 3,
ou seja, o último algarismo precisa
terminar com 0, 2, 4, 6 ou 8; e  quando a
soma dos valores absolutos de seus
algarısmos for múltiplo de 3.

ex.: 8460 - é divisível por 2(pois termina
com zero) e por 3(pois 8+4+6+0=18 e 18 é
múltiplo de 3), logo é divisível por 6.

8350 - é divisível por 2, mas não é
por 3. logo, não é divisível por 6.

Olha! Esses
dois parecem

ser muito
simples!

17



Note alex que
divisibilidade tem

casos específicos e
muitas regras.

Divisibilidade por 7
Esse critério é diferente dos demais, mas é bem
simples. Para verificarmos se um número é
divisível por 7, basta multiplicar o último
algarismo por 2 e com o resultado subtrair
dos números que sobraram (não inclui o último),
se esse resultado for divisível por 7, o número é
divisível por 7. Se o número foi grande, repetir o
processo até conseguir verificar se o número é
divisível por 7. 

Ex.: 574 - separar o último número e multiplicar
por 2, temos, 4 x 2 = 8. Desse resultado, subtrair
do número que sobrou 57 – 8 = 49. Como 49 é
divisível por 7, então, o número 574 é divisível
por 7.

divisibilidade por 8
Um número é divisível por 8 se o número
formado pelos seus três últimos algarismos é
divisível por 8, ou for terminado com três
zeros.

Ex.: 16000 - é divisível por 8, pois termina com
três zeros
  4321 - não é divisível por 8, pois 321 não é

divisível por 8.

Nossa, é mesmo!
Olha só a

divisibilidade por
7!!

18



divisibilidade por 9
Um número é divisível por 9 se a soma
dos seus algarismos é divisível por 9.

Ex.: 1935 - é divisível por 9 pois:
1+9+3+5=18 que é divisível por 9

  5381 - não é divisível por 9 pois:
5+3+8+1=17 que não é divisível por 9.

Divisibilidade por 10
Um número é divisível por 10 se termina
com o algarismo 0 (zero).

Exemplos: 5420 - é divisível por 10 pois
termina em 0 (zero), mas 6342 não
termina em 0 (zero).

Eu vou parar por aqui,
Alex ! Existem muitos

critérios de divisibilidade,
mas como não é isso que a

professora Eloá quer,
então não vou focar nos

outros critérios!

19



Não fique assim,
Alex! é normal se

confundir, o
importante é

descobrir o erro
e prestar

atenção para não
.n   ...... errar de

novo

Você viu quantos
critérios nós

usamos para saber
se um número é

mesmo divisível por
outro? 

não! estou até
sem graça por

achar que a
profª eloá ia

querer isso no
trabalho!

sim! Vou fazer
o possível
para não

errar mais.
vou procurar
mais em livros

agora.

Isso mesmo, use
livros ou e-books
confiáveis. Muitas

coisas que nós
achamos na internet
não são confiáveis e
não se aprofundam

nos conteúdos.

Oi, gênios! Posso
entrar? Tenho

muitas novidades
pra contar para

vocês!

Claro
que

pode!

Gente eu tenho uma

novidade! Como vocês já

sabem, dia 6 de maio é o

dia da matemática! E esse

ano, a UNIMA resolveu

fazer um evento maior do

que nos outros anos!

se parece com
o que nós já

estudamos até
hoje na

disciplina?

20



Deixa ver se eu
entendi! Você
quer formar

dupla comigo e
submeter um

projeto...

vai ter também o
projeto “Explorando 
a matemática”, nesse
projeto, cada aluno

inscrito vai apresentar
um assunto de

matemática que não é
muito lembrado, mas 

é importante.

DIVISIBILIDADE

Dalila, o que
você acha da
minha ideia?

Eureka!

Tempo depois

...e você quer que
o trabalho seja

sobre a
divisibilidade e

também o
algoritmo da

divisão?

Isso
mesmo!

E aí?

Amei a
ideia!

21



2Capítulo
Os preparativos



Peguei as
regras para
submeter o

nosso
trabalho!

Ótimo! Agora é
só ler e

colocar a mão
na massa!

Veja, não tem
muitos critérios!
Basicamente só é

uma apresentação
de estudos! 1. O trabalho

submetido deve ter
uma equipe de no
máximo 4 alunos

2. É necessário que o
trabalho seja
referente a um

assunto da
matemática que você
considera importante

e que muitas vezes
não é lembrado
3. solte a sua
criatividade!

Pronto, já
temos o

conteúdo! você
concorda com
a divisibilidade
nos inteiros 

mesmo?

Claro! Agora
só precisamos
nos preparar.

eu faço o
banner!

Certo, mas eu
também quero
fazer algumas
decorações
para a mesa.
Estou pensando
em ir até a
papelaria.

23



Papelaria

Eu vou
com

você! 

24



Essa data foi escolhida 
para homenagear o 

matemático, escritor e 
educador brasileiro Júlio 
César de Mello e Souza, 
que tem o pseudônimo, 

"Malba Tahan". Ele nasceu 
em 6 de maio de 1895, no 

Rio de Janeiro!

Pensando bem,
não sei!

Acho que Deve
ser um dia
aleatório!

Alex, por acaso
você sabe o

motivo do dia da
matemática ser

celebrado no dia 
6 de maio?

Não é uma data
aleatória! Como é a

sua primeira vez
celebrando o dia da

matemática,
provavelmente

ninguém compartilhou
essa informação com

você.

Ele contribuiU bastante na literatura 
e na forma de trazer a matemática, "O 
Homem que Calculava" é a sua obra de 
maior sucesso, no Brasil e no mundo, 

ele já foi traduzido em 12 idiomas. 
Malba tahan trouxe muitas 

contribuições para a matemática 
como o uso de história da matemática 

no ensino, COM UMA abordagem 
cultural e diferenciadA para os 

padrões da época. hoje, poderíamos 
dizer que ele utilizou a 

etnomatemática, sendo, portanto, 
um dos pioneiros no Brasil.

25



Claro! a data começou a
ser pensada como um dia

dedicado à reflexão sobre
a educação matemática. É

destinada a homenagear os
profissionais matemáticos
e  incentiva os professores
e estudantes a cultivar a

cultura e o saber.

Entendi, você
poderia me
falar mais

sobre o dia da
matemática?

Entendeu,
Alex?

nenhuma data
é atribuída em
vão, não é uma

escolha
aleatória!

Uau, que
interessante!!
como eu não
conhecia essa

data mesmo meu
pai sendo

professor?

Não julgo! Antes de 
entrar na UNIMA eu não 
conhecia a data, muitas 

vezes os professores não 
falam e muitos alunos 

não ligam muito para ELA. 
Eu queria mudar isso!

Realmente,
também
queria

mudar. Mas
agora...

26



Se pegarmos dois números inteiros e chamarmosde a e b, onde a divide b, podemos escrever dessaforma simbólica: a|b, (a≠0).E podemos escrever na forma algébrica: b = a.c,onde, c é uma constante que pertence aosnúmeros naturais(ℕ).Lembrando que esse "traçinho" não pode serescrito dessas formas: / ou \. Ele tem que estarreto, caso contrário, não está se referindo àdivisibilidade.
se não for divisível, escrevemos a ⫮ b.

...Vamos
tomar

sorvete?

Vamos!

O nosso
projeto já

está se
formando,
ainda bem!

Você poderia
me explicar

mais sobre o
que é

divisibilidade?

Claro! Lá na monitoria eu
te expliquei a diferença

entre divisibilidade
estudada no ensino

fundamental, agora eu
vou falar sobre a 

teoria dela, no ensino
superior.

27



 Exemplificando:
 1|0;   2|0; 2|6; 3|9; 7|7,
 como exposto anteriormente, podemos
escrever na seguinte forma: B = a.c . Assim, 
respectivamente podemos escrever: 
0 = 1.c ⇒ c = 0, pois c = 0 = 0

 1
0 = 2.c ⇒ c = 0, pois c = 0 = 0

     2
2|6 ⇒ 6 = 2.c ⇒ c = 6 = 3 e daí 6= 2.3

 2

3|9 ⇒ 9 = 3.c ⇒ c = 9 = 3 e daí 9=3.3
 3

7|7 ⇒ 7 = 7.c ⇒ c = 7 = 1 e daí 7= 7.1
 7

Lembre que Quando a é diferente de zero,
dizemos que b é divisível por a, caso
contrário, a não divide b.

 Exemplificando: 5⫮3; 9⫮7, ou também podem ser
escritos como, respectivamente: 

3  ,  7
5  9 

5⫮3 pois 3=5.c, onde c é um número natural,
mas como não encontramos um valor
natural que satisfaça a igualdade, então 5
não divide 3. a mesma coisa acontece  para
9⫮7.
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2|3

2| 1

Deixe-me ver
um exemplo
na prática,
para você
entender
melhor...

Já sei!

Observe o seu
sorvete, você
pegou 4 bolas,
então é
divisível por
nós dois!

2|4
Já o meu sorvete, eu
peguei 3 bolas, então

não é divisível por
nós dois!

Mas eu posso
pegar a

metade de
uma bola de

sorvete!

Não é bem assim. O
assunto que nós

estamos estudando
está apenas no

conjunto dos números
inteiros, então não

existe isso de "pegar
a metade"

Vou pegar outro exemplo, vamos
fingir que você tem dois

compromissos marcados na mesma
hora, não tem como você estar nos

dois compromissos ao mesmo tempo,
então você não é divisível por 2. ou
ainda, se você tem duas bolas de

sorvete e ninguém para dividir, você
toma sozinho!

29



Entendeu? Não podemos
usar números racionais
aqui. Além disso, quando
dizemos que a|b, então

existe um c que pertence
aos números naturais,

onde acontece:
b = a.c e a precisa ser

diferente de zero!

Nós também temos muitas
proposições na

divisibilidade, exemplo
delas são:

P1) 1|a, a|a e a|0.
P2) 0|a se, e somente se
a=0.
P3) A divide b se, e somente
se |a| divide |b|.
P4) Se a|b e b|c, então a|c.

Você poderia me
lembrar o que
significa uma
"preposição"?

Outras proposições:
P5) Se a, b, c ∈ ℤ, então, Se a|b e c|d,
então a.c|b.d;
P6) Se a, b, c ∈ ℤ são tais que a|b e a|c,
então para todo x, y ∈ ℤ. A|(x.b+y.c).
P7) sejam a, b, c ∈ ℤ, tais que a|(b+c)
ou a|(b-c). Então a|b se, e somente se
a|c.
P8) Dados a, b ∈ ℤ, onde b ≠ 0, temos
que: a|b ⇒ |a| ≤ |b|
P9) Se a|b, então para todo inteiro m,
tem-se que a|m.b;

entre outras proposições que
fortalecem a definição de
divisibilidade.

Hahaha, não é
"preposição", 
  é proposição! 

Proposição é um termo 
usado em lógica, para 

declarar se uma oração  
pode ser classificada 
como verdadeira ou 

falsa.

Relação 

Proposição 

Sentença 

Conceito 1 Conceito 2
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Vou explicar 
um pouco mais sobre essas

proposições 
Para as proposições: 1|a e a|a.
Em 1|a, vamos supor que uma
pessoa compra um sorvete
com duas bolas (A=2), então
aquela quantidade é divisível
para ela mesma, pois 2=1.2, ou

seja, qualquer número é
divisível por um.

Para A|a, vamos supor
novamente que uma pessoa

comprou sorvete, mas agora só
com uma bola (A=1), com isso

podemos concluir que aquela
única bola é divisível por aquela
única pessoa, pois 1=1.1. De modo
geral, quando a quantidade de
pessoas E de bolas de sorvete
são a mesma, então é divisível
entre eles, pois cada um vai

ficar uma quantidade inteira,
que seria 1 bola de 

sorvete.

1|1
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Ainda Para a proposição a|a. vamos supor
que duas pessoas compraram dois potes de
sorvetes e em cada um desses potes tem
apenas uma bola (a=2), então esses dois
potes são divisíveis para as duas pessoas,
pois cada uma vai ficar com um pote
contendo uma bola de sorvete. Vale
lembrar que nós estudamos agora a
Divisibilidade nos números inteiros, então
não tem como alguma dessas pessoas
pegar um pouco do sorvete do outro, 
pois  não seria mais um número em Z.

2|2

Para a proposição a|0, vamos supor  que
duas pessoas chegaram na sorveteria e
não compraram nada, então aquilo que
não foi comprado é divisível por elas, pois
podemos dividir zero  por qualquer
número e o resultado sempre será
(zero), pois   =A.
acho que esse exemplo ficou um pouco
vago.
Vamos supor que a Amanda e a Thabby
 estavam juntas e a Amanda ofereceu 
sorvete para a Thabby, mas ela não 
tinha nenhum sorvete para
 oferecer.

então quer dizer que ela 
ofereceu algo que ela não tem 

e o resultado disso é que as duas
ficaram sem nada. antes era só a

Amanda que não tinha sorvete, mas
agora a Thabby também não tem.

Dessa forma o    (zero)sorvete foi
dividido para as duas.

1|0

2|0

0
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Para a proposição P5: Se a|b e 
c|d, então a.c|b.d

vou novamente usá-las como
exemplo. Vamos supor que a
Amanda comprou um pote de

sorvete com duas bolas (B=2) e
thabby comprou um pote com
quatro bolas (D=4), elas duas
querem dividir os potes entre

elas, ou seja, vamos considerar
que A=2=c (Thabby+Amanda). 

termos assim: 

2|2

Se eu pegar o 
primeiro pote com duas bolas

 e dividir para as duas, então 2|2. 
O segundo pote, quanDo dividir 
para as duas, vai ser 2|4, assim, 

aplicando a proposição,  o 
resultado é 2.2|2.4= 4|8 (A.C|B.D). 
aTENÇÃO!!! isso só na teoria da 
proposição, pois  somando os 

dois potes não temos oito bolas 
de sorvete, mas seis bolas e só 2 

pessoas!!! e 2|6. Nem sempre 
conseguimos aplicar num 

exemplo real!!!!

2|4

A.C|b.d
2.2|2.4

4|8
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 de fato, é uma
indeterminação! se o
denominador é zero,
não temos nenhuma

divisão a fazer!!!
ficamos com o valor
total, sem dividir.  no

entanto, pela
proposição P2,

entendemos essa
expressão conforme a

divisão euclidiana

Esperaaa! 
Isso é uma

indeterminação!

Para a
proposição p1:

0|a...A
0

0
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Através dessa
proposição, podemos

entender
que  (zero) é divisível   
(zero) por , pois   =  .c

(c =
qualquer

quantidade)

0
0



Solução.: Temos que, se a|b, então b = a .  q,  com q um número
natural diferente de zero. 

Dessa forma, partindo  de  a.c|b c   temos que   b.c = (a c).q
Usando a lei de cancelamento da multiplicação nos números

inteiros, temos que:
b.c = (a.c).q

b = a.q , logo a|b, como queríamos demonstrar.
Fazendo a volta de a|b até chegar em ac|bc. Temos que b =a.q,

multiplicando o elemento c em ambos lados da igualdade, temos
b.c = a.q.c

b.c = (a.c).q
Assim temos, ac|bc.

Como os professores,
eu também acredito

que realizar exercícios
aumentam o

entendimento do
aluno, assim, vou
colocar algumas

questões, Responderei
uma e vou deixar
outras para você

responder! GERALMENTE AS
QUESTÕES QUE
ENVOLVEM A

DIVISIBILIDADE na
abordagem teórica

SÃO AQUELAS QUE
ENVOLVEM

DEMONSTRAÇÃO. 
ASSIM, eu selecionei o 
seguinte exemplo do
livro Aritmética de

Abramo Hefez
 (2016):

• Sejam a, b e c elementos que pertencem aos números inteiros, onde
c é diferente de o. Mostre que a.c|b.c se, e somente se, a|b.

Agora vou colocar 
algumas para você

responder, a resolução é
bem parecida com o
questão que eu fiz.

Lembre que colocar
exemplo não é

demonstração. Qualquer
dúvida podemos
perguntar para 

profª Eloá!
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Resolva!
1) Determine se os números são divisíveis ou não-divisíveis:
a) 3|8
b) 4|12
c) 2|6
d) 1|7
e) 5|25

2) Demonstre as seguintes proposições:
a) Se a, b e c pertencem a ℤ  são tais que a|b e a|c, então para
todos x e y pertencente a Z . a|(xb + yc).

b) Se a|b e b|c, então a|c; quando a, b, c  pertencem aos
conjunto ℤ.

c) Se a, b, c e d pertencem a ℤ, então a|b e c|d implica ac|bd.

d) Sejam a, b e c pertencente ao conjunto ℤ, tais que a|(b-c).
Então a|b implica a|c.
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 Conseguiu
entender tudo

certinho?
Se tiver alguma

dúvida, eu te
ajudo!

Entendi sim!
muito obrigado!

Agora vamos
tomar o nosso
sorvete, antes
que derreta!
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O algoritmo



Oi, Amanda!

Aconteceu alguma
coisa?

Sabe o que eu descobri?

Você descobriu o quê?

Depois do evento em comemo-
ração ao dia da matemática vai
ter uma festa!!!

Sério? Uau! Que legal!

Não vejo a hora!

🖤🖤🖤

Você vai com o
Erick?

Hahaha

não entendi esses risos

Pensei que vocês
formassem um casal

Ele está me enrolando

Sério? Hahahaha

E você? Vai para a
festa com alguém?

Tô na dúvida se eu
chamo alguém 

Quem é?????????

👀

Não conto!

AmandaAmanda

Vou te ligar!

Mensagem
da

amanda?

Uau a dalila já
ganhou um monte
de medalhas da
obmep*. Ela  é

incrível!

Casa do Alex, 11h

*Olimpíada Brasileira de Matemática das Escolas Públicas
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Dia da matemática 

Oi Amanda,
que história

é essa de
festa?

então você
vai chamar o

Erick?
Não mude de

assunto
engraçadinho! 

Quem é a
sortuda?

Vou te contar
a verdade,

estou
pensando em

chamar a
Dalila, pra ir

comigo!

Estava
imaginando, mas

por que você está
hesitando?

Se você chamar a
Dalila, eu chamo

o Erick!

Vou pensar no
seu caso, agora

eu preciso ir.
Tenho que
arrumar o
stand pra
amanhã.

Tchau, Alex!
Mas pense

no que eu te
disse!

Unima, dia 5 de maio
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Cheguei, Dalila!
Nossa, o banner
ficou muito bom!
Está quase tudo
preparado para

amanhã!

Isso mesmo,
está tudo

quase
pronto!

Que
caixa é
essa?

Ahh, isso!
Eu encontrei no 
caminho a profª 

Eloá e ela me 
pediu para 

entregar estA 
caixa para o 

coordenador!

Entendi.
provavelmente

são as
lembrancinhas
que  a Thabby
me disse que
vão distribuir

para os
participantes! 

Nossa não sabia
disso.

err... Dalila,
vamos revisar o

que vamos
apresentar!

Claro, vou falar
sobre o algoritmo

da divisão
Euclidiana. 

vou começar
falando sobre

Euclides!
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O teorema do algoritmo diz: "Sejam a e b dois números do
conjunto dos inteiros, com b ≠ 0. Existem dois números

inteiros únicos q e r, tais que..."

Euclides é considerado como o 
“Pai da Geometria” e ele foi um

matemático, professor e escritor
grego. A sua principal obra, é "Os

Elementos", mas ele também
escreveu sobre teoria dos

números, proporções,
perspectivas, óptica, seções

cônicas, geometria 
esférica e astronomia!

a = b.q + r

Vou pegar um exemplo
clássico. Vamos supor
que eu tenho 9 maçãs e
quero dividir para nós
dois. se olharmos
através da Divisibilidade,
não é divisível, mas pelo
algoritmo da divisão, 
podemos operar!

Lembra que nós
estudamos a

divisibilidade? a partir
dele Nós estudaremos o

algoritmo, quando
temos um "b" não nulo e

não divisível por "a",
utilizaremos um

teorema para estudar
essa 

situação!

Se separarmos em partes iguais,
nós teremos 2 partes iguais de

4 maçãs, então o quociente
será 4, pois é a quantidade de

maçãs por pessoa.
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Onde, "q" é o quociente e o "r"  representa o resto, com
0 ≤ r < |b|

A única diferença do teorema do algoritmo nos números 
inteiros para os número naturais é o intervalo que o resto se 
encontra, ou seja, para ℕ acontece: 0 ≤ r < b. Onde, o b não se 

encontra em módulo.



Mas não há 
apenas 8 maçãs!

então, quer dizer que 
vai sobrar 1 maçã e esta
quantidade que sobrou
nós vamos chamar de
"resto". Dessa forma,
 se colocarmos no
algoritmo ficará...

Dividendo
Divisor

Quociente 

Existe também um
corolário que

afirma: “Dados dois
números inteiros a e
b, com b>0, existe o

único número inteiro
n (= q (a)) tal que, 
nb < a < (n + 1)b” 

Corolário é uma afirmação
deduzida de uma verdade já

demonstrada, ou seja, é
uma decorrência imediata

de uma definição. Voltando,
q (a) é uma denotação de
quociente da divisão do

número a e b, que é definido
como função quociente.

De acordo com Euclides, o
número q (a) pode ser

também interpretado como
maior inteiro que seja

menor ou igual ao 
número racional.

E o que
significa

 Corolário?

Então Alex, aquele "L"
que você diz, é o

"diagrama da Chave" e
também um dispositivo
prático que auxilia na
operação de divisão.
veja que é uma outra
forma de escrever o

algoritmo!

Dalila, sabe o que
eu me lembrei!?
esse algoritmo

parece com aquele
"l" na divisão!

9 = 2.4 +1

B

B

B

Resto

O "L" que o Alex
se refere
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Vou escrever isso, nós temos esse dispositivo:

Aqui tem  multiplicação 

Aqui tem subtração 

Por que nós
temos que

subtrair nessa
parte da
conta?

porque nós
podemos
escrever

dessa forma o
algoritmo,

pois o
objetivo final
é determinar

o resto!
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Então, voltando para o dispositivo 

Dessa forma, temos,

só basta agora resolver essas outras operações e,
assim, você saberá qual é o resto.

Aqui tem subtração 

Aqui tem  multiplicação 
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E s s e  t e o r e m a  a f i r m a  q u e ,  s e  a  e  b  p e r t e n c e m
a o s  n ú m e r o s  i n t e i r o s ,  e n t ã o  

( - a )  .  b  =  a  .  ( - b )  =   - ( a  .  b )  
( - a )  .  ( - b )  =  a  .  b

E x e m p l i f i c a n d o ,
( - 2 )  .  1  =  - 2  .  1  =  - 2

( - 2 )  .  ( - 3 )  =  2  .  3  =  6
 2  .  ( - 2 )  =  - 2  .  2  =  - 4

Teorema (Regra dos sinais)

Ótima pergunta! pois eles
fazem parte dos números

inteiros, então a, b são
valores positivos ou

negativos. Precisamos
relembrar as regras dos
sinais e também ajustar o
teorema da divisão para

 esse caso 

Dalila, fiquei com
uma dúvida, o que a
gente pode fazer

quando a ou B for
negativo?

Uau! Ele está
realmente

entendendo e
interessado!

Lembrando que os
Teoremas são

proposições que
possuem demonstrações

e, assim, podem ser
comprovadas como

verdadeiras.
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Temos dois casos: quando a ou b for negativo ou
quando os dois são negativos, vou pegar um

exemplo para cada.
Para a = 100 e b = −7, ou seja a>0 e b<0

 temos q = −14 e r = 2, pois 
100 = (−7) · (−14) + 2.

(note que 0<2<|-7| , conforme Teorema da
página 42 )

Para a = −100 e b = −7,  ou seja, a<0 e b<0
 temos q = 15 e r = 5 pois,

−100 = (−7) · 15 + 5.
 (note que 0<5<|-7| , conforme Teorema da

Divisão de Euclides )

Para a ou b negativos

Isso, é Aqui onde
nós vamos usar o
Jogo dos sinais, na
multiplicação do

divisor e do
quociente!

Então, nós vamos
usar o teorema do
jogo dos sinais no
algoritmo quando
estamos usando a
parte negativa dos
números inteiros? 

Note que no
dispositivo prático,
usamos a regra dos

sinais quando
multiplicamos o

divisor pelo
quociente e também
para determinar o

resto!
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1) Ache o quociente e o resto da Divisão euclidiana de a por b no 
seguintes casos:
a) a = 390, b = 74

b) a = -124, b = 18

c) a = -420, b = 58

2) Seja m um número inteiro cujo o resto da divisão por 6 é 5.
Mostre que o resto da divisão de m por 3 é 2.

3) Se o resto da divisão euclidiana de m por 8 é 5, qual é o resto
da divisão de m por 4?

Agora vamos
escolher algumas

questões para
exercitar esse

conteúdo. Todas
utilizam o Algoritmo

de Euclides para
resolver! Resolva!

4) Na divisão euclidiana de -345 por um
número inteiro b>0, o resto é 12. Ache o
divisor e o quociente em todos os casos
possíveis.
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2) Seja m um número inteiro cujo o resto da divisão por 6 é 5.
Mostre que o resto da divisão de m por 3 é 2.

Solução 
Temos que o algoritmo é dado como: a = b.q + r, assim, m = 6 . q
+ 5 que podemos escrever da seguinte forma:
m = 3 . 2 . q + 3 + 2  vamos colocar o fator 3 em evidência. Daí.,
segue que
m = 3 (2q + 1 ) + 2 . Agora renomeei 2q+1 = q’ .
Assim,

m= 3. q’ + 2   é o formato desejado 
para a demonstração

Resolvendo a 2° questão 

Vou fazer a 2°
questão para

você ter uma ideia
de como resolver

as próximas
questões!

a questão 3
segue o
mesmo

raciocínio,
tente!
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5) Mostrar que, se a é um número inteiro qualquer, então um dos
inteiros a, a + 2, a + 4 é divisível por 3.
Demonstração
De acordo com o algoritmo da divisão,

 a = 3q ou  a = 3q + 1 ou a = 3q + 2. 
Isto é, os restos da divisão por 3 somente podem ser 0, 1 ou 2(pois

0 ≤ r < |b|)
Se a = 3q, está comprovada a hipótese, porque o resto é zero.
Se a = 3q + 1, então  a + 2 = 3q + 2 + 1 = 3q + 3 = 3(q + 1) ⇒ a + 2 é
divisível por 3.
Se a = 3q + 2, então a + 1 = 3q + 2 + 1 = 3q + 3 = 3(q + 1) 
onde, 3(q + 1) ⇒ a + 1 é divisível por 3.
 Portanto, uma das três formas será divisível
 por 3.

Dalila, Existem
questões  que

envolvem a
divisibilidade e o
algoritmo da

divisão ao mesmo
tempo?

Existem, sim!!!
há algumas questões 
de Divisibilidade que o 

algoritmo é uma 
ferramenta essencial 
para resolvê-la. Vou 

colocar um 
exemplo:
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E aí, o que você
achou da minha
apresentação?

Deu para
entender tudo

certinho?

Olá Dalila e Alex!
Boa tarde! Alex,

Eloá te entregou
uma caixa?

Imaginei, a UNIMA
encomendou um

monte de broches
para distribuir para
os participantes e

convidados!

Sim, aqui está! 
Aviso, está

pesada!

CERTO, AGORA ESTÁ TUDO 
ARRUMADO PARA AMANHÃ, 
NÃO É? EU VOU TREINAR 

MAIS PARA A 
APRESENTAÇÃO E TE 

ACONSELHO A FAZER O 
MESMO!

Deu sim,
Parabéns! 

Exemplo: Dados a =13, b =3 e q = 4,
qual será o resto?

r = 13 - 3 . 4
r = 13 -12

r = 1
Ou seja, o resto será igual a 1.
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Oi Erick, o que
aconteceu
para você
ficar tão

desesperado?

Vai lá, eu já
vou para

Casa, só vou
terminar de
arrumar a

mesa!

Alex, preciso
de sua ajuda

urgentemente!

Não acredito
que você deixou

a Amanda
plantada no

pátio!

Ainda nada,
ela está

esperando a
minha

resposta lá
no pátio!

A Amanda me
convidou para ir pra
festa com ela, mas

eu não estava
esperando por isso,

não sei o que eu
respondo!!!

Então quer
dizer que ela

tomou coragem
e está tentando

me obrigar a
chamar a lila?

Não é nada!
E aí, o que

você
respondeu?

Do que
você está
falando?
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Será que o
Erick está

certo? Será
que eu estou
tentando me

enganar?

Do que você está
reclamando? Você

também está enrolando
para chamar a Dalila

para ir para festa.
Pensa que ninguém

percebe que você está
caidinho por ela!

Acho!
Agora vou
atrás da
amanda!

Você acha
isso?

Mas isso muda
hoje! tenho que
tomar coragem,
é só uma festa,

não é como pedir
em namoro!

É agora ou
nunca!!!

Vishhhh
É a profª Eloá,
agora eu não

tenho mais
coragem para

chamar a Dalila
na frente dela!

Acho
que é a
opção
"nunca".
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o dia da matemática



Dia da matemática 

Unima, dia 6 de maio

... Com isso que a Dalila
falou anteriormente

podemos concluir que
a Divisibilidade que nós
estudamos no ensino
superior é muito além

dos critérios de
divisibilidade que são
estudados no ensino

fundamental.

Isso é tudo
e obrigada

pela
atenção.

Feliz dia da
Matemática! 
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Alex, percebi que
você entendeu
bem o assunto,
então só falta

escrever a
atividade!

Certo,
professora! Vou
escrever tudo e

entrego na
próxima aula

Ei Alex,
quero

falar com
você! 

 com
licença!

Parabéns,
Dalila e Alex.
Gostei muito! 

Muito
obrigado,

professora!

Dalila, sua ideia foi
incrível, quem diria

que esse evento
todo faria o Alex
ser estimulado a

procurar entender o
assunto!

A coordenação da
UNIMA já estava sem

ideia do que fazer esse
ano para o dia da
matemática. Muito

obrigada por sugerir
esse evento!

Tempo depois 
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E o Alex também
aprendeu
bastante.

Consegui manter
a minha palavra

do período
passado!

Você
gosta

muito dele,
né?

Gosto sim, 
ele sem querer 
me fez procurar

maneiras de
ensinar.

Com licença. Dalila,
posso falar com
você um minuto?

dalila, você vai ficar
para festa?

Eu ainda não sei, ouvi
dizer que quem ficar,

vai ficar de vela,
porque muitos casais

virão!

Então nós
poderíamos

ficar
segurando

vela juntos? 

Claro que
sim, eu vou
amar ficar

na sua
companhia!

Não precisa
agradecer! 

Eu apenas pensei que
esse evento poderia

ser uma ótima
oportunidade de

estudar o assunto,
além de comemorar

a data!

Foi uma ideia 
maravilhosa, 

percebi durante 
AS outras 

apresentações 
que muitos 

alunos 
aprenderam 

muito!
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Epílogo
O algoritmo entre nós



Você não
seria abusado,

eu já te
considero um
grande amigo

Não consegui
controlar.

Fiquei com medo
de parecer
abusado!

Não acredito que
precisou a Amanda

puxar a sua
orelha 

para você me 
chamar para 

festa.

Como
assim?
Não me
sinto

diferente

Tô te
dizendo,
foi uma

loucurA!

Nossa, você
sabia que você
mudou muito
do período

passado pra
cá?

Desculpe pelo o que
eu vou dizer, mas

quando eu te conheci
você era um pouco
metidinho e achava
que não conseguia
aprender e gostar
de matemática, mas
hoje você arrasou
na apresentação! 

É mesmo, não é? Eu
sempre achei que não
conseguia entender

matemática, tão pouco
gostar dela, mas só

estava faltando algo
que me conectasse a ela

e você é a pessoa que
mais me motiva a buscar

conhecimento!

Não sei o porquê
de você ficar

com vergonha de
me chamar. A
gente já se

conhece há um
tempo!
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Awnnn, que fofo!
mas agora eu

tenho uma
pergunta: você

pretende
continuar no
curso e ser
professor?

Claro, agora meu
pai não é o motivo

para eu cursar
matemática,

comecei a gostar
de verdade da
matemática ...

Como
assim???

Ahhh não precisa
agradecer. 
sobre isso ...

...e compreender
 a importância de um

bom professor,
principalmente 
de  matemática.

Mudando de
assunto, você é

muito espertinha,
 né?

Eu sem querer
escutei a sua

conversa com a
profª Eloá, muito
obrigado por se

dedicar tanto para
me ajudar a
entender os
assuntos.

... Eu só estava
tentando

cumprir com a
minha palavra!

Consegui!
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Sabe Dalila, nós
somos como o

algoritmo. Quando
nos dividimos só

sobra um resto, que
é: a saudade que eu

sinto de você 🖤.

Hahaha!
nossa, tô vendo que

você está
entendendo mesmo o

assunto, até “fez
uma cantada” com

ele! 

Fim

vamos ver quando
estudar a aplicação

do algoritmo da
divisão de euclides em

outros conteúdos
Hahaha!
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Até a próxima
aventura!



Thais Dantas Souza Pinto
Amante da arte e de HQ desde criança, criando sua
primeira história em quadrinhos aos 11 anos. É
licencianda em matemática do Instituto Federal de
Sergipe, campus Aracaju desde 2021 e aproveitou a
experiência como monitora da disciplina
Matemática do Ensino Fundamental e a
obrigatoriedade de fazer uma pesquisa para
estruturar essa HQ. Utilizou os personagens Alex e
Dalila que estavam aguardando um momento para
atuarem desde 2016 e foi preciso evoluir em suas
personalidades para encaixá-los aqui.



Lenira Pereira da Silva 
É licenciada em matemática, mestre em
matemática aplicada e doutora em educação
matemática. Está na Rede Federal de Ensino desde
1995 e atuou na criação, implantação e
reformulações do curso de Licenciatura em
Matemática do IFS, campus Aracaju. Leciona
disciplinas no curso desde 2007, incluindo
Matemática do Ensino Fundamental e Pesquisa,
focos desse trabalho.



Página 36
1) a) Não-divisível
b) Divisível
c)Divisível
d)Divisível
e)Divisível

2) a)Dica: use as propriedades P9 e P7
b) Usando definição, existem inteiros d e d', tais que ad = b
e bd' = c. Substituindo o valor de b dado pela primeira
igualdade, temos c = (ad)d' = a (dd') logo a | c.
c) Se a|b e c|d, então ∃ f, g ∈ ℤ, b = fa e d= gc. Portanto,
bd=(fg)(ac), logo, ac|bd.
d) Existem inteiros d e d' tais que ad = b e ad' = c.
Subtraindo ambas as igualdades, temos: a (d - d') = b - c,
donde a | (b - c)

Página 48
1)a) q = 5 e r = 20
b) q = -6 e r = 16
c) q = -7 e r = 14

2) Resolução na página 49.

3) Dica:  mesma ideia de resolução da questão anterior.

4) -344 = b.q + 12 (12<b).  Daí -357 = bq (b > 12). Onde  as
possibilidadessãoas seguintes: b = 17 e q = -21 ou b = 21 e q
= -17

Resoluções e
Dicas
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Se aventure com os números no
conjunto

 dos números inteiros!
Alex é calouro no curso de Licenciatura em Matemática na
Universidade Matemática (UNIMA) e no momento em que ele
pensa que o curso não é para ele, Dalila surge para mostrar
que é possível aprender e gostar da matemática, olhando
para a ciência de uma forma diferente. Com isso, os dois
partem em uma jornada para aprender como acontece a
divisibilidade nos números inteiros numa abordagem teórica,
contendo o Algoritmo da Divisão Euclidiana (que é visto no
ensino regular na forma de dispositivo prático). O resultado
disso tudo será apresentado no  projeto do Dia da
Matemática que se aproxima..
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